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1. Averiguar los valores reales que verifican las siguientes condiciones: 
a. 22x ≤−  

b. 5
2
1x =+  

c. 63x2 ≥+  
Solución. 
 El valor absoluto convierte cualquier expresión en positiva. Para eliminar el valor absoluto de 
una ecuación habrá que tener en cuenta que la expresión bajo él puede ser positiva ó negativa, lo cuál se 
consigue añadiendo un doble signo y resolviendo indistintamente para cada uno. 

a. ( ) ( )
( ) [ ]4 ,0x   :

0x:0x   :22x:
               4x   :22x:

:22x   :22x ∈




≥≤−≤+−−
≤≤−+

≤−±≤−  

 

b. 
( )

( )







−==−=−−−

==++
=






 +±=+

2
11x   :

2
11x   :5

2
1x:

                        
2
9x   :5

2
1x:

:5
2
1x   :5

2
1x  

 

c. ( )
( )

( )





 ∞+∪




 −∞−∈









−≤≥−≥−−−

≥≥++
≥+±≥+  ,

2
3

2
9 ,x   :

2
9x   :

2
9x   :63x2:

                     
2
3x   :63x2:

:63x2   :63x2  

 
2. Expresar en forma de valor absoluto los siguientes intervalos: 

a. (−3, 5) 
b. (−∞, 2] ∪ [5, +∞) 

Solución. 
 Para expresar un intervalo mediante valor absoluto, se busca el punto medio del intervalo y el 
radio del intervalo (diferencia en valor absoluto entre el punto medio y cualquiera de los extremos). 
 

a. (−3, 5) Punto medio = 1
2

53
=

+− . Radio = ( ) 43151 =−−=−  

|x − 1| < 4 
 

b. (−∞, 2] ∪ [5, +∞) Punto medio = 
2
7

2
52
=

+ . Radio = 
2
32

2
75

2
7

=−=−  

2
3

2
7x ≥−  
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3. Calcular: 

a. 333

8
542

3
216 −+  

b. 
ab2
1

a
b2

b
a2

+−  

c. ( ) 233 x2x8x42x +−+−+  

d. ( ) ( )6 364 4222 nm·cb·nmnama −+−+−  

e. 
125,0

c·a
c9
2

c
a2c2

a
b18

b
a

b
a18,0

3,0
b 43

22

2

2
−++  

Solución. 
 Se factoriza los radicándoos en busca de un radical común ya que solo se puede sumar y restar 
radicales idénticos. Si es necesario se racionaliza para obtener el radical común. 
 

a. 333

8
542

3
216 −+ =−+=−+⋅=

⋅
−+= 333333 33

3

3
33 4 2

2
32

3
2222

2
32

3
222

2
322

3
22  

33 2
6
7

2
3

3
222 =






 −+⋅=  

 

b. 
ab2
1

a
b2

b
a2

+− = =
⋅

⋅
+

⋅

⋅
−

⋅

⋅
=+−

ab2ab2
ab21

aa
ab2

bb
ba2

ab2
1

a
b2

b
a2  

( ) ab2
1b2a2ab2

ab2
1

a
1

b
1ab2

ab2
ab2

a
ab2

b
ab2

ab2

ab2

a

ab2

b

ab2
222

+−
=






 +−=+−=+−=  

 

c. ( ) 233 x2x8x42x +−+−+ = ( ) ( ) ( ) ( ) =+−+−++ 2xx2x42x2x 22  

( ) ( ) 02x0x22x2x2xx2x22x2x =+=−−++=+−+−++=  
 

d. ( ) ( )6 364 4222 nm·cb·nmnama −+−+− = ( ) ( )( ) ( )( ) =−+−+− 6 324 222 nm·cb·nmnma  

( ) ( ) ( ) nmcbanmcnmbnmanm·cb·nmnma 22 −++=−+−+−=−+−+−=  
 

e. 
125,0

c·a
c9
2

c
a2c2

a
b18

b
a

b
a18,0

3,0
b 43

22

2

2
−++ = 

=−++=
8

1
c·a

c9
2

c
a2c2

a
b18

b
a

b100
a18

10
3
b 43

22

2

2
 

( ) =⋅⋅−+
⋅

+
⋅

=
2222

22

22

22

2
c·aa22

c9
2

c

a2c2
a

b32

b10

a32
3
b10  

=−++=−+
⋅

⋅
+= a2

9
a4a22

a
a23a2a2ac2

c9
2

c
a2c2

aa
a23

b10
a23

3
b10 2

2
 

a2
a9

a4a2727a2
a9

a4a1827a9a2
9
a42

a
31

22 −+
=

−++
=






 −++=  
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4. Calcular: 

a. 33 4:32  

b. 33
3
133  

c. 3
2
b

b
2  

Solución. 
 Para introducir un factor dentro de un radical, se eleva el factor al índice del radical. 

a. 66
6

6

6

23

32

3 2

3

3
33 3

4
12

4
12

4
12

4
32

4

324:32 ====
⋅

==
×

×
 

 

b. 8 542 54 44223
2

3 33333333333333
3
1333

3
133 ==⋅===⋅= ××  

 

c. 
b
b2

b

b2

bb

b2
b
2

b
2

2b
b2

2
b

b
2

2
b

b
2 6 5

6 6

6 5

6 56

6 56

6

6
623

2

2
3

2
3 ⋅

=
⋅

=
⋅

⋅
===

⋅

⋅
=






= ×  

 

5. Racionalizar: 
232

23
−

+  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el conjugado del denominador ( )232 + . 

( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

=
−⋅

+++
=

−

+⋅+⋅+⋅
=

+⋅−

+⋅+
234

2234692

232

2232223323
232232

23223
22

 

10
223466

10
2234632 +++
=

+++⋅
=  

 

6. Racionalizar: 
223

2263
+

+  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el conjugado del denominador ( )223 − . 

( ) ( )
( ) ( ) ( )

=
−

⋅−⋅+⋅−⋅
=

−⋅+

−⋅+
=

+

+
22

223

22223222632363
223223

2232263
223

2263  

=
−⋅+−⋅

=
−

−+−⋅
=

−⋅
−+−

=
14

242666329
418

242666329
429

244666129 22
 

( )
7

3963226
14

22663392
14

241266318 +−−
=

−+−
=

−+−
=  

 

7. Racionalizar: 
3223
3223

−

+  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el conjugado del denominador ( )223 + . 

( ) ( )
( ) ( )

( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )

=
−

+⋅⋅+
=

−

+
=

+⋅−

+⋅+
=

−

+
2222

22

22

2

3223

323223223

3223

3223
32233223
32233223

3223
3223  
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( ) ( ) ( ) 625
6

6256
6

61230
1218

3461229
3429

32321223
2222

+=
+⋅

=
+

=
−

⋅++⋅
=

⋅−⋅
+⋅+

=  

 

8. Racionalizar: 
18

232 −  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el denominador ( )18 . 

( )
( )

=
−

=
⋅−⋅

=
⋅−⋅

=
⋅

⋅−
=

−
18

36542
18

1821832

18

1821832
1818

18232
18

232
2

 

( )
3

16
18

166
18

666
18

63232
18

6322 3 −
=

−⋅
=

−
=

−⋅⋅
=

−⋅
=  

 

9. Racionalizar: 
12

232 +  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el denominador ( )12 . 

( )
( )

=
+

=
⋅+⋅

=
⋅+⋅

=
⋅

⋅+
=

+
12

24362
12

1221232

12

1221232
1212

12232
12

232
2

 

( )
6

66
12

662
12

32212
12

3262 3 +
=

+⋅
=

⋅+
=

⋅+⋅
=  

 

10. Racionalizar: 
233

2263
+

+  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el conjugado del denominador ( )223 − . 

( ) ( )
( ) ( ) ( )

=
−

⋅−⋅+⋅−⋅
=

−⋅+

−⋅+
=

+

+
22

233

22233222633363
233233

2332263
233

2263  

( )
=

−
−⋅

=
−⋅

−+−
=

−⋅

−⋅+−⋅
=

427
24329

439
246666189

433

2432666369 2

22
 

2
23

223
23

24227
23

24239
==

−
=

−⋅
=  

 

11. Racionalizar: 
53
51

452
11

+

−
+

+
 

Solución. 
Primero se racionaliza y luego se suma. Para racionalizar se multiplica y divide cada fracción por 

el conjugado del denominador. 

( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( ) ( )

( )
( )

=
−

+⋅−⋅−⋅
+

−

⋅−⋅
=

−⋅+

−⋅−
+

−⋅+

−⋅
=

+

−
+

+ 22

2

22
53

5355131

452

4115211
5353
5351

452452
45211

53
51

452
11

 

( )
=

−
+

−
=

+−−
+

−⋅
−

=
−

+−−
+

−⋅

−
=

4
548

4
44522

4
55353

1654
44522

59
55353

1652

44522
22

 

 
( ) ( )

2
159

4
1518

4
36518

4
54844522 −⋅

=
−⋅

=
−

=
−+−

=  
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12. Opera y simplifica: 
23

2
23

3
+

−
−

 

Solución. 
En este caso, los denominadores de las fracciones son conjugados entre si, por lo tanto, si se 

suman las fracciones se eliminan los radicales del denominador y la expresión queda racionalizada. 
( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

253
23

253

23

22322333
2323

232233
23

2
23

3
22

+=
−
+

=
−

+−+
=

+⋅−

−⋅−+⋅
=

+
−

−
 

 

13. Opera y simplifica: 
57
57

57
57

−

+
−

+

−  

Al igual que en el anterior, los denominadores de las fracciones son conjugados entre si, por lo 
tanto, si se suman las fracciones se eliminan los radicales del denominador y la expresión queda 
racionalizada. 

( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )

=
−

+−−
=

−⋅+

+⋅+−−⋅−
=

−

+
−

+

−
22

22

57

5757
5757

57575757
57
57

57
57  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )
=

−
=

+⋅+−+⋅−
=

−







 ++−+−

=
2

354
2

5572755727
57

5572755727
2222

 

 
352−=  

 

14. Opera y simplifica: 

31
31

1

31
31

1

−
+

+

+
−

 

Solución. 
Primero se operan los denominadores: 

( ) ( ) =
+−

−
+

−+

+
=

−

+−⋅
+

+

−+⋅
=

−
+

+

+
−

331
31

331
31

31
3311

1

31
3311

1

31
31

1

31
31

1  

 

23131
1

31
1

31
=−++=

−
+

+
=  

 

15. Racionalizar: 
ba
ba

−

+  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el conjugado del denominador ( )ba + . 

( ) ( )
( ) ( )

( )
( ) ( )

( ) ( )
ba

bab2a
ba

bba2a

ba

ba
baba
baba

ba
ba

22

22

2

−
++

=
−

++
=

−

+
=

+⋅−

+⋅+
=

−

+  

 

16. Racionalizar: 
yx

yx
+

+  

Solución. 
 Se multiplica y divide por el conjugado del denominador ( )yx − . 

( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )
( ) ( )

( ) ( )
yx

yxyx

yx

yxyx

yxyx

yxyx

yx
yx

22 −

−⋅+
=

−

−⋅+
=

−⋅+

−⋅+
=

+

+  
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17. Racionalizar y simplificar: 
baab

ba
−

+  

Solución. 

( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

=
−

+++
=

+⋅−

+⋅+
=

−

+
22

22

baab

baabbabaab
baabbaab

baabba
baab

ba  

 
( ) ( )

( )abab
abbaab2

baab
ababbaab

22 −
++

=
−

+++  

 


